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Wstep

Niniejszy tekst nie ma charakteru naukowego. To beletrystyka. Nazywam go moim skromnym
wkiadem do teologii analitycznej, ale w gruncie rzeczy takiz to wklad jak ze mnie teolog. Dodam, ze
poruszenie przeze mnie tego tematu wynikto z krytyki cudéw, na jaka natknatem sie czytajqc tekst
markiza de Sade. To byta dos¢ ztosliwa krytyka. Markiz de Sade nie bylby szczesliwym wyborem,
gdybym szukal kogos, kto miatby w jakis sposob podeprze¢ swoim autorytetem moje rozwazania. Nie
mozna zaprzeczycC, ze miat talent pisarski. Ale samo jego nazwisko nie kojarzy sie dobrze. Nie chce
wecale iS¢ jego Sladem i dowodzi¢, ze ten czy 6w cud jest nie do pomyslenia. Chce osiggna¢ zupehie
inny efekt, duzo lzejszy gatunkowo — chce Cie, drogi Czytelniku, tylko zaja¢ osobliwym ptodem mego
umystu'. Pisze o tym wyborze tematu, poniewaz zdaje sobie sprawe, ze m6j wybor jest bardzo
oportunistyczny. Pisze w XXI wieku, w czasach diametralnie innych niz markiz de Sade, w Swiecie, w
ktorym tolerancja religijna jest trwalg (mam nadzieje) zdobycza. Ostatni etap nietolerancji religijnej
miat miejsce jeszcze za mojego zycia®, byly to czasy komunizmu w Polsce, w ktérych promowano
ateizm. To bylo dla mnie — ateisty z wyboru (cho¢ mtodego podoéwczas cztowieka) niestychanie
niezreczne. Teraz mysle, ze konflikt religia-ateizm zostat dla nas wyrezyserowany. Z obu stron
przygotowany przez ludzi, ktorym w gruncie rzeczy kwestie swiatopogladowe byty obojetne. Ten czas
na szczescie juz minat. To juz nie jest ani XVIII wiek z nietolerancja wobec ateizmu i z drugiej strony
niby oSwieceniowym, ale jednak dos¢ agresywnym jego promowaniem. Ani wiek XX z agresywnag
propaganda (z obu stron). Stynne powiedzenie naszego kréla Zygmunta Augusta ,,nie jestem panem
waszych sumien” zaczelo znowu obowiazywac. Przyznam, pisac¢ o wierze w cuda wiasnie teraz jest
niejako unikiem z mojej strony. Sa w naszych czasach powazniejsze, bardziej palace problemy niz
wiara w cuda. Podejmuje ten temat miedzy innymi z motywéw oportunistycznych. Mam tego
Swiadomosc i przyznaje sie do tego. Wiem po prostu, ze w porownaniu z innymi problemami to jest
temat akademicki i bardzo przez to przyjemny. Moze kto$ pokiwa najwyzej glowa z politowaniem nad
moja inklinacja do uzywania metod formalnych nawet w tak niewinnych kwestiach. Ale na swoja
obrone powiem, ze nie wierze w misje tworcy, ktéry zmienia $wiat. Swiat sie nie zmienia. Przychodza
nowe technologie, zmieniaja sie jezyki, obyczaje, ale Swiat jest wciaz ten sam. Dlatego korzystam z
okazji jaka podsunat mi markiz de Sade by wtraci¢ swoje trzy grosze na interesujacy dla mnie temat.

Przekazana w niniejszym tekscie treS¢C moze stanowic interesujacy temat i dla teologéw, mam
taka cichg nadzieje. A jesli nie dla teologéw, to moze cho¢ dla klerykéw?>. Niezaleznie od tresci tekst
ten ma doS¢ swoisty charakter, zdecydowatem sie mianowicie na uzywanie jezyka matematyki, ale w
bardzo podstawowym zakresie. Do zrozumienia tekstu wystarczy przypomnienie sobie twierdzenia
Bayesa. Mitej lektury!

Pawel Biernacki
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Co do ktérego niezawodnosci dziatania istniejq dobrze udokumentowane watpliwosci.

2 Moze to nie jest tak do konica prawda, bo swiat jest wielki i zawsze gdzie$ jest jaka$ nietolerancja religijna. Ale jako
skrajny egoista pisze wylacznie z wlasnej perspektywy.

3 NIE NA WYKLEADACH! Na wykladach sie uczymy!



Teoria identyfikacji prorokéw

Niech bedzie dane pewne zdarzenie C . Zdarzenie to bedziemy nazywac ,,cudem”. Oznaczmy przez
p(C) prawdopodobieristwo dokonania cudu.

Zat6zmy, ze kazdy cud ma zwiazek z dokladnie jednym czlowiekiem, ktérego bedziemy nazywali

,cudotworcg®”. Oznaczmy przez (Q zdarzenie polegajgce na tym, ze dany cudotworca nalezy do

pewnego szczego6lnego zbioru. Zbior ten nazwiemy zbiorem prorokéw. Wprowadzmy kolejne
oznaczenia na prawdopodobienstwa warunkowe:

p(C|Q) - prawdopodobienstwo dokonania cudu przez proroka
p(C|Q') - prawdopodobienstwo dokonania cudu przez nie-proroka

Rozpatrzmy prawdopodobienstwo:
p(Q|C) - prawdopodobienstwo, ze dany cudotworca jest prorokiem, jezeli dokonat cudu
Z definicji prawdopodobienstwa warunkowego mamy:
p(QIC)=p(QAC)/p(C)
Prawdopodobienstwo, ze cudu dokonat prorok jest réwne:
P(QAC)=p(CIQ)p(Q)
Przy czym p(Q) jest prawdopodobienistwem a-priori, ze dany cudotworca jest prorokiem.

Rozpatrywane przez nas prawdopodobienstwo jest wiec rowne:

p(ClQ)p(Q)

p(QIC)= (C)

Rozpatrzmy teraz prawdopodobienstwo a-prori dokonania cudu:

p(C)=p(C|Q)p(Q)+p(C|Q") p(Q")
Zatem:

_ p(ClQ)p(Q)

ClQ)p(Q)+p(ClQ')p(Q")

Oczywiécie p(Q')=1-p(Q)

4 Lepiej byloby ,,potencjalny cudotwérca”, poniewaz nie chcemy przesadzac¢, czy cud mial miejsce czy nie.



Dlatego nasz wzor mozna zapisac:

p(ClQ)p(Q)
ClQ)p(Q)+p(ClQ')(1-p(Q))

p(QIC)=p(

p(C|Q) p(Q)
(p(ClQ)=p(C|Q"))p(Q)+p(C|Q")

p(Q|C)=

Przyjmijmy, ze warto$ci prawdopodobienistw p(C|Q) oraz p(Q) sq stale. Oznaczajac je
odpowiednio przez a i b oraz oznaczajgc prawdopodobieristwo p(C|Q') przez x
otrzymujemy powyzsze prawdopodobienistwo jako funkcje x :

_ ab
f(X)—(

a—x)b+x

Z definicji prawdopodobienistwa wiemy, ze a,b>0 . Interesuje nas pytanie kiedy nasza funkcja
osigga najwieksze wartosci, to znaczy kiedy z dokonanego cudu mozemy wnioskowac, ze dany
cudotwérca jest prorokiem. Ma to miejsce wtedy, gdy funkcja w mianowniku osigga wartosci
najmniejsze:

g(x)=(a—x)b+x
Jest to funkcja liniowa. Mozemy jq zapisa¢ w formie:
g(x)=x(1—b)+ab

Funkcja ¢(x) réwniez wyraza prawdopodobienstwo (a mianowicie p(C) ). Mozemy zapyta¢
kiedy jest ono najmniejsze. Najpierw sprawdzmy, czy moze osiggaC wartoSc zero:

x(b—1)=ab

Z warunku moéwiacego, ze x,a,b sa prawdopodobienstwami wynika, Ze powyzsze wyrazenie nie
moze by¢ nigdy spetnione jezeli a>0 , tj.jesli prorocy mogg robi¢ cuda oraz jezeli b>0 |, tj.
jezeli prorocy w ogole istnieja. Wynika to stad, ze dla kazdego b<1 mianownik ma warto$¢ ujemna.
Przypadek, w ktérym b=1 , czyli kazdy cudotwdrca jest prorokiem mozemy pomina¢, poniewaz
wowczas powyzszy warunek rowniez nie moze by¢ spelniony (mianownik bylby rowny zeru).

Wykazujac, ze powyzsze wyrazenie nie moze by¢ spelione dla a,b>0 dowiedliSmy, ze

p(C)>0 , azatem, ze cuda mogq sie zdarza¢. Wniosek ten jest poprawny tylko wtedy, gdy cudéw
moga dokonywac prorocy oraz gdy prorocy istnieja. W przeciwnym wypadku p(C) moze by¢
réwne zeru. Ciekawy wniosek wynika z faktu, ze nawet gdyby prorocy nie mogli dokonywac¢ cudow
i/lub gdyby nie byto zadnych prorokéw, to prawdopodobienstwo p(C) nadal moze by¢ wieksze od
zera, tj. cuda moggq sie zdarzac. Jest to mozliwe wtedy, gdy p(C|Q')>0 , tj. gdy cudéw moze
dokonac i nie-prorok, oraz gdy p(Q')>0 , tj. gdy nie-prorocy istnieja.



Zapytajmy ponownie, kiedy nasza funkcja osigga najmniejsze wartosci:
g(x)=x(1—b)+ab

Widac, ze dzieje sie tak wowczas, gdy x=0 ,azatemgdy p(C|Q')=0 ,tj. gdy cuda nie mogq
by¢ dokonywane przez nie-prorokdw. W takim wypadku:

_ ab  _ab_
IC(X)_(a—x)ber_ab_1

A zatem (zgodnie z intuicja) p(Q|C)=1 , czyli kazdy, kto dokonat cudu jest prorokiem. Niestety
istniejg empiryczne dane sugerujace, ze cuda sg mozliwe nawet w wypadku nie-prorokéw, na przyktad
za posrednictwem 0s0b trzecich. Nie mozna wykluczyc¢ rowniez cudéw dokonywanych pod
nieobecnos¢ jakichkolwiek prorokow, poniewaz zatozenie o ich obecnosci wydaje sie by¢ zalozeniem
nazbyt silnym®. Musimy zatem przyjaé, ze p(C|Q') moze mie¢ pewna, chocby niewielka, ale
niezerowq warto$¢. Druga wazna informacja —nasze b , a zatem prawdopodobienistwo a-priori, Ze
cudotworca jest prorokiem ma z zalozenia warto$¢ bardzo malg. Malo jest prorokdw. Dlatego funkcja
g(x) moze by¢ przyblizona:

g(x)=x(1—b)+ab~x+ab

Zatem nasza funkcja f(x) moze by¢ przyblizona przez:

ab
f(x)~x+ab

Widac stad, ze zalozenie o niewielkim a-priori prawdopodobienstwie, ze cudotworca jest prorokiem ma
katastrofalny wptyw na prawdopodobienistwo a-posteriori p(Q|C) . Nawet gdyby warto$¢ a byta
stosunkowo duza, to jest gdyby prorok niemal codziennie dokonywat cudu, warto$¢ wyrazenia ab
moze by¢ znikomo mata w poréwnaniu z prawdopodobienstwem x , czyli p(C|Q') . Zaktadajac,
ze wilasciwie kazdy moglby by¢ obdarzony moca czynienia cudu (a takie zalozenie jest nieuniknione)
prawdopodobienistwo a-posteriori, Ze dany cudotworca, ktéry dokonat cudu jest prorokiem musi by¢
niestety bardzo mate. Istnieje teoretyczna mozliwos$¢, ze  p(Q'|C)>p(Q|C) , to znaczy fakt, ze kto$
dokonat cudu przemawia przeciwko hipotezie, ze jest on prorokiem. Zbadajmy kiedy tak moze sie stac:

p(C1R")p(Q")_ p(CIQ)p(Q)
p(C) p(C)

p(C|Q")p(Q')>p(C|Q)p(Q)

p(ClQ)_ pr(Q)
p(ClQ) p(Q)

5 Tj. ograniczajacym postulowana wszechmoc oséb boskich, ktére wszak moga dokonywa¢ cudéw bez niczyjego
posrednictwa.



Poniewaz wyrazenie % ma z zalozenia niewielka warto$¢ (prorocy zdarzaja sie rzadko) wynika
stagd wniosek, ze nawet dla duzych wartosci p(C|Q) mozemy mie¢ do czynienia z taka wtasnie
sytuacja. Wing za to nalezy obarczy¢ prawdopodobienistwo warunkowe p(C|Q') , ktdre, jesli jest
niezerowe, dopuszcza mozliwos¢ czynienia cudéw przez nie-prorokow. Ten wniosek jest jeszcze
bardziej nieunikniony, gdy przyjmiemy, ze nawet prorocy dokonujg cudow stosunkowo rzadko (to
znaczy p(C|Q)<k1 ). Wéwczas nawet niewielka warto§¢ p(C|Q') nie wystarcza, by
»Zrownowazyc¢” zatozenie o stosunkowo nieczestym wystepowaniu prorokéw i prowadzi do owego
niefortunnego wniosku, ktéry ma wprawdzie charakter probabilistyczny, ale ktory mozna by zapisa¢ w
formie implikacji:

x dokonalcudu = X nie jest prorokiem
Istniejq trzy sposoby unikniecia takiej sytuacji. Muszg one by¢ stosowane jednoczes$nie:
1. zalozenie o stosunkowo czestym wystepowaniu prorokoéw
2. zalozenie, ze prorocy dokonuja cudéw bardzo czesto
3. zalozenie, Ze nie-prorocy dokonuja cudow bardzo rzadko
Nawet korzystne wartosci prawdopodobienstw nie wykluczajg catkowicie hipotezy, ze ten, kto dokonat

cudu nie jest prorokiem, ale przynajmniej moga sprawic, Ze nie jest ona duzo bardziej prawdopodobna
od jej alternatywy — ze ten, kto dokonat cudu jest prorokiem.



Linki

“Teorie Identyfikacji Prorokdw” oraz inne moje teksty mozna znalez¢ w Internecie pod adresem:
http://www.poezja.pawelbiernacki.net/pdf/index pl.html
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